GRUPOS - PROVA 2

SINUE DAYAN BARBERO LODOVICI

e Escolham 5 das 6 questoes abaixo, indicando sua escolha no inicio da prova (abaixo
do nome).

e Na auséncia da apresentagao da escolha serao corrigidos APENAS os
exercicios de nimero 1 a 5. Nesse caso, o exercicio 6, mesmo que corretamente
resolvido, serd completamente ignorado durante a correcdo desta prova.

e Boa Proval

Exercicio 1 (2,0). Mostre que se G é um grupo finito com subgrupo préprio de indice 2,
entdo G nao é simples.

Exercicio 2 (2,0). Classifique os seguintes grupos usando o teorema fundamental dos
grupos abelianos finitamente gerados:

(a) (1,0) (Za x Zs)/ < (2,3) >

(b) (1,0) (Z X Z x Z4)/ < (3,0,0) >

Exercicio 3 (2,0). Mostre que se G é nao-abeliano, entdo G/Z(G) é nao ciclico.

Exercicio 4 (2,0). Seja < G,- > um grupo. Considere em G a operagao bindria * dada
por:

axb="b-a
para a,b € G. Mostre que < G, * > é isomorfo a < G, - >.

Exercicio 5 (2,0). Prove que se um grupo abeliano finito tem ordem poténcia de um
primo p, entdo a ordem de todo elemento no grupo é uma poténcia de p. A hipédtese de
comutatividade pode ser omitida? Por qué?

Exercicio 6 (2,0). Mostre que todo grupo de ordem 45 tem subgrupo normal de ordem
9.
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