FUNCOES DE UMA VARIAVEL: TURMA A-DIURNO
(PROVA 2 - TIPO I)
SAO BERNARDO DO CAMPO

SINUE DAYAN BARBERO LODOVICI

IMPORTANTE:

e Escolham 4 das 5 questdes abaixo, indicando sua escolha no inicio da prova (abaixo do nome).
e A nota final desta prova serd o minimo entre 10,0 e a pontuagao obtida nas questoes.

e Formulario:
n

. nn+1) n—|—1(2n—i—1) n n(n+1)12
Y-ty e DY

i=1 i=1

EXERCICIOS

Exercicio 1. Calcule os seguintes limites:

(a) (0,5)

lim (secz — tanz)

x—7/2—
(b) (1,0) 1
lim ze=

z—0+
(¢) (1,0)

lim :L,sen(x)

z—0+
Resolucao: (a)

1— _
lim (secx —tanz) = lim S im 2T
T—[2— z—7m/2— COSZT z—7m/2— —Senx

(b) 1 1

z z (—1/22

lim xez = lim e _ lim M:—l—oo
z—0+ r—0+ 1/;13‘ r—0+ —1/1‘2
(© |
lim 25°@) — im eTsenr = 0 = ]
z—0+ z—0+
Pois: |
1
lim e lim # =0

z=0+ 1/senx  2—0+ — cos x/sen2x

Exercicio 2. Calcule as seguintes integrais:

(a) (0,5)
/e 2+ In(x

/ sen?
0
/ xsen 33:

(b) (0,5)

(c) (1,0)
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(d) (1,0
[ 7=
—dx
1 —a?
Resolucao: (a) u=2+Inuz:

/de:/udu:u;jLC:M—kC

x 2
€2
/ +ln(:p)dx:§
1 x 2

Assim:

(b) u = senz, v = senz:

/senZ(x)daz = —Senz cos x + /(1 — sen’r)dx

Logo:
/senz(:v)d:c = _Lnx;osx + g +C
Assim:
/7T sen’(x)dr = g
(¢) u ==z, v =sen(3x): ’
xcos(3z) 1 xcos(3z)  sen(3z)

/xsen(?):c)d:c A — + 3 /COS(B:L’)d:c =-—7 + 5 +C

(d) z = senu

2 /1 — 2
X do — Sen2udu _ _senu CcCoSUu i g i C _ _ZL‘ X n arcsenar i C
V-2 2 2 2 2

Exercicio 3. Calcule as seguintes integrais por fragoes parciais:

(a) (1,5)
/73:1:+1 dx
22 —1—6

3 _ 2_3 1
/x T T + dr

(b) (1,0)

22 —x—06
Resolucao: (a)
3z+1 1 n 2
2—x—6 x4+2 -3
Logo:
3 1
/de:1n|x+2|+21n|x—3|+0
2 —x—-6
(b)
2 —a?—3x+1 N 3r+1
= _—
22 —x—06 22 —x—6
Logo:

3 _ 2 1 2
/w oS dx:x—+ln|x+2|+21n|x—3|+0
22 —x—6 2

Exercicio 4. Esboce as regioes limitadas pelas curvas descritas abaixo e calcule suas areas:
(a) (1,0) y =cos(z) ey =1—2z/m.
(b) (1,5) v =y —4dyex =2y —y>.



FUNCOES DE UMA VARIAVEL: TURMA A-DIURNO (PROVA 2 - TIPO I) 3

Resolucao: (a)
w/2 9 s 9
A:/ (cosa:)—(l——x)d:c—i-/ (1——x)—(cos:c)d:v:
0 ™

T /2 T
w/2 ( .TQ )
+ | x — — — senx
0 T

72
senr — 1 + —
T

3

3 2
A= / (2y —y*) — (v* — dy)dy = (—gy?’ + 3@/2) =9
0 0

s

L, T
2

w/2

(b)

Exercicio 5. (a) (1,5) Use a soma de Riemann com extremos a direita e partigdo do intervalo
de integracao em n intervalos iguais para estimar a integral:

2
/ (2% + 22)dx.
0

[Deize sua resposta em fungdao de n.]

(b) (1,0) Calcule a integral acima (pelo Teorema Fundamental do Célculo) e a aproximagcao
usando a soma de Riemann para n = 5.
[Pode deizar as contas indicadas apenas.]

Resolucao: (a)

onde f(z) = z* + 2z. Dat:

S(n) = <%)3ii2+2 <%)2 : i = <%)3”<n+1)<2n+1) + (%)Qn(rwl)

i=1 i=1
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