PROVA 1

SINUE DAYAN BARBERO LODOVICI

IMPORTANTE:

e Escolham 5 das 6 questdes abaixo, indicando sua escolha no inicio da prova (abaixo
do nome).

e Na auséncia da apresentacao da escolha serao corrigidos APENAS os
exercicios de nimero 1 a 5. Nesse caso, o exercicio 6, mesmo que corretamente
resolvido, serd completamente ignorado durante a correcdo desta prova.

e Boa Proval

Exercicio 1 (2,0). Seja X um conjunto e seja 7. a colecao de todos os subconjuntos U
de X tais que ou X — U é enumeravel, ou X — U = X. Mostre que 7. é uma topologia
em X.

Exercicio 2 (2,0). Seja X um espaco topolégico. Suponha que C é uma cole¢io de
abertos de X tal que para cada aberto U C X e cada = € U, existe um elemento C' € C
tal que z € C C U. Mostre que:

(1) C é base para uma topologia em X.

(2) A topologia gerada por C é a a topologia original de X.

Exercicio 3 (2,0). Mostre que a topologia da ordem do diciondrio em R X R é a mesma
da topologia produto R4 X R, onde R4 denota R munido da topologia discreta. Compare
tal topologia com a topologia padrao de R2.

Exercicio 4 (2,0). Mostre que num espago topoldgico X Hausdorff todo conjunto unitério
é fechado.

Exercicio 5 (2,0). Sejam A C X e B C Y. Mostre que, no espago X x Y, temos:
Ax B=AxB.

Exercicio 6 (2,0). Considere que X e Y espagos topoldgicos e f: X — Y.
(1) Mostre que se f é continua entdo para toda sequéncia (xn)nez+, com z, € X
para todo n € Z, tal que z, converge para z € X temos que f(z,) converge
para f(x).
(2) Mostre que a reciproca vale se X é metrizdvel, 1.6, se X é metrizdvel e para toda
sequéncia (Tn)nez, tal que , — & temos f(r,) — f(r) entdo f é continua.
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