PROVA 1

SINUE DAYAN BARBERO LODOVICI

IMPORTANTE:

e Escolham 5 das 6 questdes abaixo, indicando sua escolha no inicio da prova (abaixo
do nome).

e Na auséncia da apresentacao da escolha serao corrigidos APENAS os
exercicios de nimero 1 a 5. Nesse caso, o exercicio 6, mesmo que corretamente
resolvido, serd completamente ignorado durante a correcao desta prova.

e Boa Proval

Exercicio 1 (2,0). Mostre que se U é um subespago aberto e conexo de R2, entdo U é
conexo por caminhos.

Exercicio 2 (2,0). Mostre que se X é Lindelof e Y é compacto, entdo X x Y é Lindelof.
[Considere verdadeiro o lema da vizinhanga tubular.]

Exercicio 3 (2,0). Seja X espaco topoldgico tal que {z} é fechado para todo z € X.
Mostre que X € normal se e somente se dados A fechado e U aberto contendo A, existe
um aberto V talque AC VeV CU.

Exercicio 4 (2,0). Considere R; o espago dos reais com topologia do limite inferior, i.é,
com topologia gerada pelos intervalos do tipo [a,b). Mostre que:

(1) Ry tem base enumerdvel em cada um de seus pontos;

(2) R; nao admite base enumerével,

(3) R, é néo conexo;

Exercicio 5 (2,0). Seja f: A — [],.; Xo dado por
fla) = (fa(a))aes,

onde fo : A = X, para cada a. Mostre que se [[ Xa tem a topologia produto, entao f é
continua se e somente se fo é continua para todo a.

Exercicio 6 (2,0). Mostre que:

(1) Em R munido da topologia do complemento finito, todo subespago é compacto.

(2) Em R munido da topologia do complemento enumerdvel, apenas os subespagcos
finitos s@o compactos, i.6, mostre que subespacos finitos sdo compactos e que
subespagos infinitos (enumerdveis ou néo) néo sdo compactos.
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